U.T.N. F.R.H. -Examen final de Algebra y Geometria Analitica: Julio 2014 — T2

AlUMNO: o Especialidad:........cccooevviiiiiieeiiiiiiiieeeiiiias
Profesor con quien CUrsO:.......ccccccvvvveeeeeeeiiiinnnns Mes y afio de firma TP:..................
Ejercicio 1 2 3 4 Calificacion
Corrector a b c a b c a b

Calificacion Final:........cooeeoiieee e

Ejercicio 1. Los puntosB(a,0,0), C(0,0,a), D(0,a,0) conallRs; son tres de los vértices de un

paralelogramo.

a) Hallar las coordenadas del cuarto verc®ar las tres soluciones posibles.

b) Si con los tres puntos hallados en el item antegdraza un triangulo, ¢ cuanto vale cociente ehtre
area de este triangulo y el area del triangulo swyotices soB, C y D? Justificar la respuesta.

c) Seaf: R®> R? la transformacion lineal correspondiente a unaciéh derv4 en sentido antihorario
alrededor del eje. Escribir la matriz correspondientd @ dar las coordenadas de los puntos en los
gue se transforman los veértid®@sC y D.

a 0o 2 0 O
Ejercicio2. SeaM =|1 0 O|conalR-{0}y P=(0 0 O
01 a 0 0 -2

a) Inducir una hipétesis pat" paranCN.

b) Paraa=0, hallar todas las matrices antisimétricas de orden 3 tales que verifican daaeion
MIX-=-XIM=P.

c) Demostrar que el conjuntdS= {Y OR*" /PLY = O siendoO0O0R*" matriznula,r O N} es un
subespacio vectorial.

Ejercicio 3. Seaf: R>-> R? una transformacién diagonalizable tal qde= (12) y b(31) son
autovectores y qué (5,-5) = (2,-1) . Hallar los autovalores desu forma explicita y la matriz asociada
en la base canonica.

Ejercicio 4. Analizar si cada una de las siguientes proposisi@severdadera o falsa. En caso de ser
verdadera, demostrarla mencionando todas las plagés usadas; en caso de ser falsa dar un
contraejemplo.

a) Silos vectoresi,b,& OR? satisfacen qué +b +¢ =0, entoncesixb =bx¢ =¢xa
b) Sea SOR® el subespacio generado p({ﬁ; 6;6}, vectores no nulos y no paralelos, donde
a+b+¢ =0, entonces la dimensién del subespacio complenetigonal deS, S, es 2.



