U.T.N. F.R.H. -Examen final de Algebra y Geometria Analitica- 26-02-15

AlUMNO: Especialidad:.........cccooovviiiiiiiiiiiiiiiis
Profesor con quien cursé la asignatura.................. AnoymesdefirmaTP:........cccooviiiiiniinnnnnnn.
Ejercicio 1 2 3 4 Calificacion

Corrector a b a b a b

Calificacion Final: ... e

N X-y+z=1 Xx-2_y+1
Ejercicio 1: Se consideran las rectas I = y SE—="+—
2X+y-z=2 3 2

a) Encontrar el punto de la recta I que dista dos unidades del plano Xy.

b) Hallar a para que exista un plano que contenga a la recta r y sea perpendicular a la recta S. En tal
caso, definir la ecuacidn de dicho plano.

Ejercicio 2: El conjunto B ={éi= (a,a,,a,);b = (b,b,,b,);c = (Cl’CZ’Cs)} constituye una base ortonormal
de R® (versores ortogonales) tales que 20, 0,20 y a5#0. Los vectores de B se utilizan para definir los
siguientes lugares geométricos:

m=ax+a,y+a,z=0, r=c+Abxc) OANOR

a) Calcular el angulo que forman Tty ry.
b) Indicar la distancia entre Tty r;.
Justificar claramente las respuestas.

Ejercicio 3: Sea S el subespacio de R* generado por V;= (1,1,1,1) vy V,=(1,-1,1,-1) y f : R* > R* Ia
transformacion lineal que a cada vector de R’ le asigna su proyeccién ortogonal sobre el subespacio S.

a) Definir los subespacios nucleo e imagen de la transformacién f. Dar una base para cada subespacio y su
dimension. (No es necesario hallar la matriz asociada a f).

b) Hallar los autovectores y los autovalores de la transformacion f. ¢ Es diagonalizable la matriz asociada a la
transformacioén f?

lsi=j0i+)=6
Oenotro caso

Ejercicio 4: Sea la matriz A LIR™ , A = ((aj)) con aj = { . Decida cual entre las siguientes
afirmaciones es la falsa (hay una y solo una que lo es) y justifique claramente su respuesta.

a) Elrango de A es 3. b) El espacio nulo de A (conjunto solucién de AX=0) tiene dimension 2.

c) A =0 es autovalor de A. d) A no es diagonalizable.



