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Calificación Final: ...................................................... 
Ejercicio 1. 
Considerando el gráfico de referencia, responder: 

 
 
Ejercicio 2. 

Defina la transformación lineal: ( ) XAXfRRf ./: =→ 22 , con 

OA
ab

ba
A ≠∧







 −
= ( )nulamatrizO : : 

a) Demostrar que f  modifica el módulo de los vectores a los cuales se le aplica, en un factor: 

22 ba + , o sea: ( ) XbaXf
r

.22 +=  

b) Si: ( ) 021 ≠∧= vvvv ;   y  ( ) 021 ≠∧= uuuu ; , ¿qué relación existe entre el ángulo 

formado  por los vectores: u  y v  y el ángulo entre: ( )uf  y ( )vf ? 

c) Hallar los autovalores de A , para los diferentes valores reales de “a ” y “ b ” e indicar en cada caso, 
si la matriz A , resulta diagonalizable. 

 
 
Ejercicio 3. 
Para cada una de las siguientes afirmaciones, determine el valor de verdad. Si resulta verdadera, demuéstrela 
y si es falsa, proponga un contraejemplo, si: 

a) BXA =.  es un sistema de ecuaciones lineales inhomogéneo, tal que:  810xRA ∈  y ( )Ar  y ( )'Ar  son 
los máximos posibles, entonces el sistema resulta compatible determinado. 

b) Si: V es un espacio vectorial con producto interno y { }vuA ,= , un conjunto ortonormal de V , 

entonces: 2=− vu  (recuerde que: 2; aaa =>< ). 

c) Si: { }wvuB ,,=  es una base ortogonal para 3R , entonces: ( ){ }uxvxwuvxu ,., λ  es un 
conjunto linealmente independiente, para 0≠∧∈∀ λλ R . 
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a) Escribir la ecuación de la recta “r ”, 
que pasa por los puntos A  y B  

b) Calcular la distancia de “r” al eje “y”. 
c) Encontrar una base ortogonal para el 

subespacio generado por los vectores 

OA  y OC . 

d) ¿Es posible escribir al vector EF  en 
la base hallada en el ítem anterior, si: 

( )aaaE ;; 32 −  y ( )aaaF 36 −− ;;  con 

aœ√+? Justifique la respuesta. 


