U.T.N. F.R.H. - Examen final de Algebra y Geometria Analitica - Mayo 2013

AlUMNO: (e Especialidad: .........cccooeviiiniinieen,
Profesor con quien cursé la asignatura:.........cc.ccoeeeevveeencieneenn Anoy mesde firmaTP: ..........
Ejercicio 1 2 3 4 5 Calificacion
Corrector a b

Ejerciciol. Dos caras de un cubo estdn en los planos p,° 2x-2y+z-1=0 vy
p,° 2x- 2y +z+5=0. Calcular el volumen del cubo.
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Ejercicio 2. Dada la matriz M :gl -1 1+, hallar las matrices A, triangular inferior, y B,
& 0 -1

triangular superior, con bjj=1 coni=1,2,3, tales que M=A »B.

Ejercicio 3. Sea AXX=B un sistema no homogéneo de n ecuaciones lineales con n incognitas y
AXX=0 el sistema homogéneo asociado. Analizar si la siguiente proposicion es verdadera o falsa.
En caso de ser verdadera, demostrarla; caso contrario, dar un contraegjemplo.

“Si AxXX=0 tiene infinitas soluciones, es posible que A>X=B no tenga solucién.”

Ejercicio 4. Sea f: R"® R" una transformacion lineal tal que f(f()'())z f()'() ) R", o sea
idempotente de indice 2. Demostrar que V=X- f(X) es autovector de f. Mencionar todas las
propiedades usadas e indicar cuanto vale el autovalor asociado a v .
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Ejercicio 5. Sea f: R*® R® la transformacion lineal que a cada vector xT R*® lo proyecta sobre la
direccién normal al plano p° Ax+ By +Cz=0. Sea g: R*® R® la transformacién lineal que a cada
I A~ - - [
vector x1 R® le hace corresponder su vector simétrico con respecto al plano p, g(x) =X'.

a) Hallar los escalares reales a y b tales para los que se verifica la siguiente relacion:
1 1 1
g(x) =ax +bf (x).

b) Si p° 2x- 2y +z=0, comprobar que no es correcta la expresion
ad 8 4 8 1 4 4 4 7.0
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