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Producto Escalar  Definicion

El producto escalar es una operacion entre dos vectores
Lo podemos definir también comola del plano o del espacio.
herramienta que nos permite _ _
calcular el &ngulo entre dos vectores, Sean aeR® Y beR®
distintos del vector nulo, con origen
comun.

Ejemplo:

Calcular el producto escalar entre : i = (2,1, —3) y el versor [

éComo calcular el cosa? Podemos usar, en este caso particular,
cosenos directores

. 1
cosg = nj=~14 1 ——=1

Ji V14




F I."ﬁl'llEﬂllﬂEE para ¢l I'II."lflllllllL‘llflI escalar de dos vectores

Pl YacRVbeR’, d-beR

P2 VieR® d-deR.gnd-d=0od=0.Enparticular, d-dd|

P.3 Propiedad conmutativa: Va € R vheR?, d-b=b-d

P.4 Prop. distributiva con respecto a la suma: Vd e R}, b e R®,vé e R, d-(h+&)=d-b+d-¢
P.5 Propiedad asociativa: Vi e R Wb e R* WL eR, A b)=(Ad)-b=d-(b)

P6 YicR’. G-0=0-d=0
i
P.7 VicR'VheR?, d-b=a|blos(d,b)

P8 VieR®-{0}vbheR®-{0}, d-b=0odLb.Condicién de perpendicularidad
. . L i b -
P9 VieR’-{0},Vh R’ {0}, Proy;d={dlos(d,b)b = Proy;i= J h=
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P77 El producto escalar entre dos vectores es igual a la suma de los productos
entre las componentes homaologas

@ 7 = (o, 09, Oy e a-b=a.b, +ayb, +asb
— 101 T Q207 T A3b3
b = (b1, b, b3)
e a=b+c¢
- _ c=a—b
& C _
_\ ¢ = (ay — by, a; — by, a3 — b3)
a b Y
_ _ —2 A
Aplico Teorema del coseno: Ic|? = |a|? + |b|” — 2|al|b|cosa
\ |

2a-b=a?+a%+ a3+ b?+ b2+ b?—[a? —2a,b; + b? + a3 — 2a,b, + b2 + a3 — 2a3b; + b3 ]

Cancelando: 2@-b = 2a;b; + 2a,b, + 2azbs a-b=a.b; +a,b, + asbs




si el producto escalar entre dos vectores, distintos del vector nulo es
igual a 0, si y solo si son perpendiculares

’ a-b=0sia+0Ab#0
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Proyeccion de un vector sobre la direccion de otro

-a=(u-a)+ (w-a) Propiedaddistributiva
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Reemplazoa u = /1%

.a =Alal?/lal




o =112 m2<a<m

&
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b
L
Proy; a o . - T
______ L] » Proy;a b
Sentido de Pr ayﬁa_ Pr oy a=0 Sentido de P I‘D}’Ea
1gual al sentido de b (a_ v b perpendiculares) opuesto al sentido de p

EJEMPLO:




Ejercicio 1
Siendou yvtalesque: (u+7v): - (u—v)=17 y |u| =9

Calcular el médulo del vector v.

Ejercicio 2
Sean los vectoresa = (1,—1,2) y b =(0,1,m)m €R

a) Hallar el valor de m para que los vectores formen un angulo
de 30°

Ejercicio 3

Los vectores AyB forman entre si un angulo

e 60° v el madulo de A wvale 3, hallar el

maodulo de B, para que A—B cea

perpendicular a A




Ejercicio 4

Tomando como base los lados del triangulo
ABC, se establecen los wvectores

AB, AC vCB . Sumando  los  tres

vectores jCual sera el modulo v el angulo

de nclinacion del vector resultante con
respecto al vector g




1) Dibuja el vector proyeccion de a sobre b en los siguientes casos:

d) a

b

..,)/a/'ﬁ

o

2) Si1 la componente escalar del vector proyeccion de a sobre b es V2 yel
modulo de a es 2, ; qué angulo forman a v b9
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