
UNIDAD 7 

INTEGRACIÓN INDEFINIDA 

 

7-3 Resolver las siguientes integrales usando el método de integración por partes 

 

Recordando ∫ݑ	ݒ݀ = ݑ ∙ ݒ −  ݑ݀	ݒ∫

Elegimos: 

ݑ                                                                = 		ݔ ⇒ ݑ݀ =  ݔ݀

ݒ݀ = ݔ݀(ݔ)݊݁ݏ ⇒ ݒ = −cos	(ݔ) 

Reemplazando: 

නݔ	݊݁ݏ	ݔ	ݔ݀ = ݔݏ݋ܿ	ݔ− −න−ܿݔݏ݋	ݔ݀ 

Esta última integral es inmediata: 

නݔ	݊݁ݏ	ݔ	ݔ݀ = ݔ− cos ݔ + ݔ݊݁ݏ +  ܥ

 

 

 

ݑ = 		ݔ݈݊ ⇒ ݑ݀ =
1
ݔ
 ݔ݀

ݒ݀ = ݔ݀ ⇒ ݒ =  ݔ

න ln ݔ ݔ݀	 = ln ݔ . ݔ −නݔ	
1
ݔ
ݔ݀ = ݔ ln ݔ −න݀ݔ = ݔ ln ݔ − ݔ + ܥ = .ݔ (ln ݔ − 1) +  ܥ

 

 

 

 

 

 



 

ݑ                                                                = (ݔ3)ݏ݋ܿ	ܿݎܽ 	⇒ ݑ݀ = ିଵ
ඥଵି(ଷ௫)మ

 	ݔ3݀

ݒ݀ = ݔ݀ ⇒ ݒ =  ݔ

නܽܿݎ	ݔ݀(ݔ3)ݏ݋ܿ = .ݔ ܿݎܽ cos(3ݔ) −නݔ ∙
−1

ඥ1 − ଶ(ݔ3)
ݔ3݀ = .ݔ ܿݎܽ cos(3ݔ) +නݔ ∙

1
ඥ1− ଶ(ݔ3)

ݔ3݀ 	① 

∫ ݔ ∙ ଵ
ඥଵି(ଷ௫)మ

 :esta integral debe resolverse por sustitución ,ݔ3݀

ݐ = 1− ଶݔ9 ⇒ ݐ݀ = ݔ݀	ݔ18− ⇒
ݐ݀

ݔ18−
=  ݔ݀

නݔ ∙
1

ඥ1− ଶ(ݔ3)
ݔ3݀ = නݔ ∙

1
ݐ√

∙ 3
ݐ݀

ݔ18−
= −

3
18

න
1
ݐ√
ݐ݀	 = −

1
6
∙ ܥ+ݐ√2 = −

1
3
ඥ1 − ଶݔ9 ܥ+ 	② 

Reemplazando: ② en ① 

නܽܿݎ	ݔ݀(ݔ3)ݏ݋ܿ = (ݔ3)	cos	ܿݎܽ.ݔ −
1
3
ඥ1− ଶݔ9  ܥ+

 

 

 

 

 

 

ݑ = ݔ ⇒ ݑ݀ =  ݔ݀

ݒ݀                                                                          = ଵ
௖௢௦మ௫

		ݔ݀ ⇒ ݒ =  ݔ	݃ݐ

න
ݔ

ݔଶݏ݋ܿ
ݔ݀	 = ݔ ∙ ݔ	݃ݐ − න ݔ݀	ݔ	݃ݐ = ݔ	 ∙ ݔ	݃ݐ − න

ݔ	݊݁ݏ
cos ݔ

ݔ݀	

= ݔ ∙ ݔ	݃ݐ + න
1
ݐ
ݐ݀	 = ݔ ∙ ݔ	݃ݐ + ln|ݐ| + ܥ = ݔ ∙ ݔ	݃ݐ + ݈݊|cos |ݔ +  ܥ

 

Se realizó la sustitución:  

ݐ = cos ݔ ⇒ ݐ݀ =  ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ−

 

 



 

ݑ = ଷݔ ⇒ ݑ݀ =  ݔଶ݀ݔ3

ݒ݀ = 5௫݀ݔ ⇒ ݒ =
5௫

݈݊5
 

∫ 5௫ ∙ ݔଷ݀ݔ = ଷݔ ∙ ହ
ೣ

௟௡ହ
− ∫ ହೣ

௟௡ହ
∙ ݔଶ݀ݔ3 = ଷݔ ∙ ହ

ೣ

௟௡ହ
− ଷ

௟௡ହ∫ 5௫ ∙  ①		ݔଶ݀ݔ

ݑ = ଶݔ ⇒ ݑ݀ =  ݔ݀	ݔ2

ݒ݀ = 5௫݀ݔ ⇒ ݒ =
5௫

݈݊5
 

 

න 5௫ ∙ ݔଶ݀ݔ = ଶݔ ∙
5௫

݈݊5
−න

5௫

݈݊5
∙ ݔ݀ݔ2 = ଶݔ ∙

5௫

݈݊5
−

2
݈݊5

න 5௫ ∙ ݔ݀ݔ 				② 

 

Debemos volver a integrar por partes: ∫ 5௫ ∙  ݔ݀ݔ

ݑ = ݔ ⇒ ݑ݀ =  ݔ݀	

ݒ݀ = 5௫݀ݔ ⇒ ݒ =
5௫

݈݊5
 

 

න 5௫ ∙ ݔ݀ݔ =
5௫

݈݊5
∙ ݔ − න

5௫

݈݊5
ݔ݀	 =

5௫

݈݊5
∙ ݔ −

1
ln 5

න5௫݀ݔ =
5௫

݈݊5
∙ ݔ −

1
ln 5

∙
5௫

݈݊5
+ ܥ 				③ 

 

De ①,② y ③ 

 

න5௫ ∙ ݔଷ݀ݔ ଷݔ= ∙
5௫

݈݊5−
3
݈݊5 ∙ ൤ݔ

ଶ ∙
5௫

݈݊5−
2
݈݊5 ∙ ൬

5௫

݈݊5 ∙ ݔ −
1

ln 5 ∙
5௫

݈݊5൰൨+  ܥ

න 5௫ ∙ ݔଷ݀ݔ ଷݔ= ∙
5௫

݈݊5−
3
݈݊5 ∙ ൤ݔ

ଶ ∙
5௫

݈݊5−
2 ∙ ݔ ∙ 5௫

݈݊ଶ5 +
2 ∙ 5௫

݈݊ଷ5 ൨ +  ܥ

න5௫ ∙ ݔଷ݀ݔ ଷݔ= ∙
5௫

݈݊5−
3 ∙ ଶݔ ∙ 5௫

݈݊ଶ5 +
6 ∙ ݔ ∙ 5௫

݈݊ଷ5 −
6 ∙ 5௫

݈݊ସ5 +  ܥ

 

න5௫ ∙ ݔଷ݀ݔ =
5௫

݈݊5 ∙ ቆݔ
ଷ −

ଶݔ3

ln 5 +
6 ∙ ݔ
݈݊ଶ5−

6
݈݊ଷ5ቇ+  ܥ

 



 

ݑ = ݔ	݊݁ݏ ⇒ ݑ݀ = cos  ݔ݀	ݔ

ݒ݀ = ݁௫݀ݔ ⇒ ݒ = ݁௫  

න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ = ݁௫݊݁ݏ	ݔ − න݁௫ cos  ①		ݔ݀	ݔ

න݁௫ cos  		ݔ݀	ݔ

ݑ = ݔ	ݏ݋ܿ ⇒ ݑ݀ = −sen  ݔ݀	ݔ

ݒ݀ = ݁௫݀ݔ ⇒ ݒ = ݁௫  

න݁௫ cos 		ݔ݀	ݔ = ݁௫ܿݏ݋	ݔ − න݁௫ (−sen ݔ݀	(ݔ = ݁௫ܿݏ݋	ݔ + න݁௫ sen ݔ݀	ݔ 		②		 

Reemplazando ② en ① 

න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ = ݁௫݊݁ݏ	ݔ − ൤݁௫ܿݏ݋	ݔ + න݁௫ sen  ൨		ݔ݀	ݔ

න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ = ݁௫݊݁ݏ	ݔ − ݁௫ܿݏ݋	ݔ − න݁௫ sen  		ݔ݀	ݔ

Reuniendo las dos integrales a un lado del igual: 

න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ + න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ = ݁௫݊݁ݏ	ݔ − ݁௫ܿݏ݋	ݔ 

  

2න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ = ݁௫݊݁ݏ	ݔ − ݁௫ܿݏ݋	ݔ 

න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ =
݁௫݊݁ݏ	ݔ − ݁௫ܿݏ݋	ݔ

2
 

න݁௫ ݔ݀	ݔ	݊݁ݏ =
݁௫

2
ݔ	݊݁ݏ) −  (ݔ	ݏ݋ܿ

 


